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Voorwoord

In het onderwijs staan we voortdurend voor de uitdaging om leerproces-
sen zo te begeleiden dat iedere leerling kan groeien en tot bloei komt. Bij 
rekendidactiek is dit niet anders. Hoe helpen we kinderen om grip te krijgen 
op abstracte concepten en uiteindelijk te leren rekenen met begrip en in-
zicht? Hoe ziet een rijke rekenomgeving eruit waarin afgestemd wordt op de 
verschillende kinderen in de klas? Welke materialen en didactische model-
len kunnen we inzetten om deze groei op een effectieve en betekenisvolle 
manier te stimuleren?

Een vraag die deze uitdaging voor de zwakke rekenaars in de klas mooi 
samenvat is: ‘Hoe leer je een rups vliegen?’ Deze ogenschijnlijk eenvoudige 
vraag brengt ons direct bij de kern van het onderwijs. De vraag verwijst 
naar het proces van geleidelijke ontwikkeling, waarbij iedere stap essenti-
eel is om tot het uiteindelijke doel te komen. Een rups kan niet in één keer 
transformeren tot een vlinder; er is tijd, een goede voedingsbodem, de juiste 
temperatuur in de vorm van een stimulerende rekenomgeving, zorgvuldige 
begeleiding en een duidelijke ontwikkelingslijn voor nodig om de verschil-
lende fasen te ondersteunen. Zo werkt het ook in het rekenonderwijs. We 
begeleiden leerlingen stap voor stap, ondersteunen door goed opgebouwde 
leerlijnen en effectieve didactische modellen, naar een niveau waarop 
ze zelfstandig, flexibel en creatief met rekenen kunnen omgaan. Voor de 
meeste leerlingen is een rijke bloementuin voldoende, voor de zwakke reke-
naars vraagt het meer vakmanschap en de ondersteuning van een tuinman 
en bioloog.

In 2011 verscheen het Protocol Ernstige RekenWiskunde-problemen en Dyscal-
culie (Van Groenestijn, Borghouts & Janssen, 2011). Het protocol benadrukt 
dat goed rekenonderwijs staat of valt met de professionaliteit van leerkrach-
ten en een adequate begeleiding van leerlingen. In dit boek werken we in 
deze lijn door en verkennen we de fundamenten van de rekenleerlijnen en 
verdiepen we de didactische modellen die leerkrachten helpen om reken-
onderwijs te geven dat aansluit bij de behoeften en ontwikkelingsfasen van 
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hun leerlingen en zo de stapsgewijze groei van rups naar vlinder mogelijk 
maken.
Ons doel is om een brug te slaan tussen theorie en praktijk, zodat iedere 
leraar zich gesteund voelt om de rups te begeleiden op weg naar het vliegen. 
Met deze handvatten hopen we bij te dragen aan een beredeneerde, rijkere 
rekenervaring in de klas, een ervaring die leerlingen ondersteunt in hun 
groei naar gecijferdheid en zelfvertrouwen.
We wensen je veel leesplezier, handvatten en inspiratie toe in het ontdekken 
van de weg van de rups naar de vlinder. 
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Leeswijzer

Leren rekenen: Werken met de modellen uit het Protocol ERWD richt zich op 
pabostudenten en beginnende leerkrachten in het basisonderwijs die 
hun kennis van rekenleerlijnen en rekendidactiek willen verdiepen om 
een goede rekenles te kunnen geven. Daarnaast is het boek bestemd voor 
rekencoördinatoren, intern begeleiders (IB’ers) en kwaliteitscoördinatoren 
(KC’ers) die samen met de leerkrachten van hun team de ERWD-modellen 
willen verdiepen om boven de rekenmethode te gaan staan om het reken-
wiskundeonderwijs nog beter af te stemmen op de ontwikkeling van alle 
leerlingen in de school. De leerkracht heeft wat te doen als het leren rekenen 
niet vanzelf gaat.

Wegwijs in het boek

Het boek heeft zes hoofdstukken. Hoofdstuk 1 beschrijft de visie op goed 
rekenonderwijs en de uitgangspunten van het boek. Daarnaast gaat het in 
op het belang van de functionele en professionele gecijferdheid van de leer-
kracht en het sporenmodel waarin de mate van afstemming op de leerlingen 
in de klas wordt beschreven. In hoofdstuk 2 wordt de opbouw van leerlijnen 
en de tussendoelen daarbinnen beschreven en gaan we in op het referen-
tiekader en de Passende Perspectieven voor leerlingen die het streefniveau 
in het basisonderwijs niet zullen halen. De hoofdstukken 3, 4 en 5 behan-
delen de modellen uit het Protocol ERWD: het hoofdfasenmodel, het hande-
lingsmodel en het drieslagmodel. De modellen vullen elkaar aan. In ieder 
hoofdstuk wordt daarom verwezen naar de relatie met de andere modellen 
om te stimuleren de modellen in samenhang te gebruiken. In hoofdstuk 6 
komen de drie modellen samen en krijg je voorbeelden hoe je de modellen 
kunt gebruiken om leerstof op te bouwen, hiaten vroegtijdig te signaleren 
en te analyseren en een passende aanpak te kiezen voor de rekenproblemen 
die de leerling ervaart.
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Bij de start van elk hoofdstuk worden de leerdoelen van het hoofdstuk 
benoemd. Het hoofdstuk wordt afgesloten met de kern, een korte samenvat-
ting van de essentie van het hoofdstuk.
De belangrijkste begrippen zijn beschreven in de verklarende woordenlijst 
achter in het boek. De begrippen zijn gekleurd als ze voor de eerste keer 
voorkomen in de hoofdstukken waarin ze worden uitgelegd.

De website

Je krijgt het gebruik van de ERWD-modellen onder de knie als je ze gaat 
toepassen in je eigen klas of school. Bij dit boek hoort daarom een website: 
www.erwd.nl. Op deze website vind je aanvullende informatie in de vorm 
van artikelen, verwijzingen naar boeken en websites en per hoofdstuk een 
aantal praktische opdrachten om de kennis toe te passen.
Het pictogram WWW  in de kantlijn verwijst naar deze achtergrondinformatie. 
In de online omgeving is het artikel, de verwijzing naar een boek of de link 
naar een website opgenomen.
Op de site vind je een blad met de afbeeldingen van de modellen overzichte-
lijk op een rijtje. Het advies is om dit bestand uit te printen en te gebruiken 
bij het lezen van dit boek en toe te voegen aan de handleiding van de reken-
methode zodat je de modellen steeds kunt gebruiken bij het afstemmen van 
het rekenaanbod op de leerlingen.
Daarnaast zijn suggesties voor verwerkingsopdrachten opgenomen waar-
mee de informatie uit het boek toegepast kan worden in de eigen praktijk. 
Hoe ingewikkeld het in het begin ook lijkt, start en ga het gewoon uitprobe-
ren in de klas.

Gebruikte termen

Voor een goede leesbaarheid gebruiken we het woord ‘rekenen’ en we be-
doelen daarmee de binnen het reken-wiskundeonderwijs bekende reken-
domeinen zoals die ook in de referentieniveaus zijn beschreven: getallen, 
verhoudingen, meten en meetkunde, en verbanden. Met ‘basisonderwijs’ 
bedoelen wij het basisonderwijs, het speciaal basisonderwijs en het speciaal 
onderwijs.
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Hoofdstuk 1  

Visie en 
uitgangspunten

In 2011 verscheen het Protocol Ernstige RekenWiskunde-problemen en Dyscalculie 
(Van Groenestijn, Borghouts & Janssen, 2011). Het Protocol ERWD is ontwikkeld 
voor onderwijsprofessionals in het (speciaal) basisonderwijs en het speciaal 
onderwijs en beschrijft hoe je hiaten vroegtijdig kunt signaleren en het reken-
aanbod rekeninhoudelijk kunt afstemmen op de rekenvaardigheid van de leer-
lingen om zo een ononderbroken ontwikkeling te realiseren en rekenproblemen 
te voorkomen. Rekenproblemen ontstaan in de meeste gevallen als het reken-
onderwijs onvoldoende aansluit op de rekenvaardigheid en onderwijsbehoeften 
van de leerling. Door te starten vanuit de zone van naaste ontwikkeling en aan 
te sluiten bij de rekenvaardigheid (voorkennis) van de leerling zorg je ervoor 
dat hij of zij weer tot leren kan komen. De ERWD-modellen geven steun bij het 
voorbereiden van de rekenles, het observeren en afstemmen tijdens de rekenles 
en het evalueren en bijstellen na afloop. Deze afstemming is voor alle leerlingen 
in de klas essentieel om te kunnen komen tot rekenen met inzicht en begrip. Er 
is pas sprake van dyscalculie als ondanks goede rekeninhoudelijke afstemming 
de rekenontwikkeling stagneert.
In het protocol wordt een visie op goed reken-wiskundeonderwijs gegeven. Deze 
visie is ook het uitgangspunt van dit boek. Het belangrijkste doel van het reken-
onderwijs is dat leerlingen voldoende gecijferdheid ontwikkelen. Dit betekent 
dat leerlingen functioneel leren rekenen én wiskundig leren denken. Functi-
oneel leren rekenen betekent dat ze in staat zijn zelfstandig hun rekenkennis 
en vaardigheden te gebruiken in verschillende toepassingssituaties, ook in de 
wereld buiten de school. Wiskundig leren denken betekent dat ze niet alleen 
sommen kunnen uitrekenen maar ook leren probleemoplossen, modelleren en 
wiskundig redeneren. Hiervoor heeft de leerling een goede rekenbasis nodig.

WWW
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In dit boek richten we ons vooral op het aanleren van de basale bewerkingen 
optellen, aftrekken, vermenigvuldigen en delen en het gebruik van de ERWD-
modellen om zicht te krijgen op de rekenvaardigheid van de leerling en het 
aanbod af te stemmen op de onderwijsbehoeften van deze leerling. Om effectief 
les te kunnen geven is niet de volgende methodeles het uitgangspunt van de 
rekenles, maar de rekenvaardigheid van de leerlingen in de klas. De leerkracht 
moet boven de methode kunnen staan en bepalen wat de groep en de indivi-
duele leerlingen daarbinnen nodig hebben om de rekendoelen van een blok of 
periode onder de knie te krijgen. Dat kan betekenen dat je bepaalde leerlingen 
langer met een bepaald materiaal of model laat werken omdat ze de verbinding 
met de formele som nog niet gelegd hebben, een extra instructie toevoegt omdat 
een deel van de leerlingen een strategie nog onvoldoende begrijpt, langer een 
procedure laat inoefenen zodat zij deze uiteindelijk wel kunnen verkorten, de 
weegschaal verplaatst naar een rekenhoek zodat alle leerlingen gedurende de 
week zelf kunnen wegen of (een deel van) een les overslaat omdat de leerlingen 
het doel al onder de knie hebben. Met kennis van de leerlijnen en de ERWD-mo-
dellen kan de leerkracht leerlingen observeren, knelpunten en hiaten signale-
ren, aanbieden wat nodig is en evalueren of de leerling het doel met deze aanpak 
onder de knie heeft gekregen. Alle leerlingen moeten de rekendoelen aan het 
einde van een periode onder de knie hebben, om met succes verder te kunnen 
gaan. Dit vraagt naast het nadenken over een rekeninhoudelijke afstemming in 
de lesvoorbereiding, om het optimaal inzetten van de rekentijd en creatief om-
gaan met je klassenorganisatie.
Vakdidactische kennis is voor de leerkracht een vereiste om goed rekenonder-
wijs te kunnen verzorgen. Deze kennis staat of valt met voldoende eigen reken-
kennis en vaardigheden zoals opgenomen in de Kennisbasis rekenen.

Leerdoelen
• Je kunt de visie op reken-wiskundeonderwijs die in dit boek wordt gehan-

teerd, benoemen en aangeven wat jij verstaat onder goed rekenonderwijs.
• Je weet welke ontwikkelingen er plaatsvinden in de maatschappij en wat dit 

betekent voor het reken-wiskundeonderwijs.
• Je kunt omschrijven wat functionele gecijferdheid is en wat het belang daar-

van is.
• Je kunt omschrijven wat er van leerkrachten gevraagd wordt op het gebied 

van professionele gecijferdheid en hoe dit bijdraagt aan de resultaten van de 
leerlingen.

• Je weet wat de drie sporen van het sporenmodel inhouden en kunt voor jezelf 
aangeven wat je al wel en nog niet onder de knie hebt van spoor 1, 2 of 3.

13
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1.1 Visie op reken-wiskundeonderwijs

 Het onderwijs, en dus ook het rekenonderwijs, heeft tot doel leerlingen te begelei-
den in hun ontwikkeling tot mensen die volwaardig mee kunnen doen in de samen-
leving. Daarmee bedoelen we mensen die zich maatschappelijk weten te redden, 
die (binnen hun mogelijkheden) de opleiding kunnen volgen die hun interesse heeft 
en die een beroep kunnen uitoefenen dat bij hen past. In deze visie is goed reken-
wiskundeonderwijs onderwijs dat leerlingen opleidt tot zelfstandig denkende men-
sen die weten hoe ze dagelijkse rekenvraagstukken kunnen aanpakken, dit met ver-
trouwen doen en tot een bruikbare oplossing kunnen komen.
 De leerkracht is de professional en heeft kennis van de ontwikkeling van kinderen 
in het algemeen en specifieke kennis van de reken-wiskundige ontwikkeling van 
leerlingen. Uit onderzoek is gebleken dat de kwaliteit van de leerkracht direct effect 
heeft op de rekenprestaties van de leerlingen (Koninklijke Nederlandse Academie 
van Wetenschappen, 2009). Het gegeven dat niet de traditionele, mechanistische of 
realistische rekenmethode maar de leerkracht het grootste verschil maakt bij het 
leren rekenen, laat het belang zien van de professionaliteit van de leerkracht. De 
leerkrachten staan daarin niet alleen, maar werken in een team van professionals, 
met collega’s van andere groepen, de intern begeleider (IB’er) of kwaliteitscoördina-
tor (KC’er), de directie en vaak ook een rekencoördinator of rekenspecialist. 
Gezamenlijk hebben zij de zorg voor de kwaliteit van het rekenonderwijs en de opti-
male ontwikkeling van elke individuele leerling op school.
 De rekenbasis wordt gelegd in de eerste jaren van het onderwijs, van de kleuterja-
ren tot en met groep 5. In deze leerjaren wordt het fundament gelegd voor de do-
meinen getallen, verhoudingen, meten, meetkunde en verbanden. Of en hoe de 
leerlingen deze basisvaardigheden  onder de knie krijgen, hangt deels af van hun 
capaciteiten, maar ook de vakbekwaamheid van de leerkracht.

Kern
Rekenen-wiskunde is meer dan alleen technische rekenvaardigheid: je leert reke-
nen om de rekenvraagstukken die je in de maatschappij en in je beroep tegenkomt 
het hoofd te bieden. Niet de rekenmethode maar de leerkracht heeft de grootste 
invloed op de rekenprestaties van de leerlingen.
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